
 
Εκθετικό-Λογαριθμικό ςυνϊρτηςη 

Οριςμόσ :Έςτω α> 0 ,α≠ 1. Τότε η 

ςυνϊρτηςη f:ℝ→ℝ με f(χ)=𝛼𝜒  λϋγεται 

εκθετικό ςυνϊρτηςη με βϊςη α . 

Μελϋτη τησ f(χ)=𝛼𝜒  με α> 1 

 𝛢𝑓=ℝ ,δηλαδό το πεδύο οριςμού 

τησ f εύναι το ℝ . 

 f(A)=(0 ,+∞) το ςύνολο τιμών . 

 Εύναι γνηςύωσ αύξουςα ςτο ℝ 

δηλαδό ∀𝜒1  , 𝜒2 ∈ ℝ με 𝜒1 < 𝜒2 ⇒

𝛼𝜒1 < 𝛼𝜒2 

 Η 𝐺𝑓  τϋμνει τον ϊξονα ψ’ψ ςτο 

ςημεύο Α(0 ,1) και ϋχει αςύμπτωτο 

τον ημιϊξονα Οχ’ 

Μελϋτη τησ f(χ)=𝛼𝜒 ,0< 𝛼 < 1 

 Πεδύο οριςμού το ℝ 

 Σύνολο τιμών το (0 ,+∞) 

 Εύναι γνηςύωσ φθύνουςα ςτο ℝ 

,δηλαδό ∀𝜒1, 𝜒2 ∈ ℝ 𝜇𝜀𝜒1 < 𝜒2 ⇒

𝛼𝜒1 > 𝛼𝜒2 

 Η 𝐺𝑓  τϋμνει τον ψ’ψ ςτο Α(0 ,1) και 

ϋχει αςύμπτωτο τον ημιϊξονα Οχ 

Παρατόρηςη 

 Οι γραφικϋσ παραςτϊςεισ των  

f(χ)=𝛼𝜒και g(χ)=(
1

𝛼
)𝜒  εύναι 

ςυμμετρικϋσ ωσ προσ τον ϊξονα 

ψ’ψ . 

 Η f(χ)=𝛼𝜒  ,α≠ 0 εύναι 1-1 

ςυνϊρτηςη . 

Λογϊριθμοι 

Οριςμόσ :Έςτω α> 0 ,α≠ 1 ,θ> 0 .Την 

μοναδικό λύςη τησ εξύςωςησ 𝛼𝜒=θ την 

ςυμβολύζουμε log𝛼 𝜃 και την ονομϊζουμε 

λογϊριθμο του θ ωσ προσ βϊςη α ,δηλαδό αν 

α> 0 ,α≠ 1 ,θ> 0 ,τότε 𝛼𝜒 = 𝜃 ⇔ 𝜒 =

log𝛼 𝜃 . 

Ιδιότητεσ 

Αν α> 0 ,α≠ 1 ,τότε  ∀𝜃1  , 𝜃2  , 𝜃 > 0 και 

κ∈ ℝ ιςχύουν : 

 log𝛼(𝜃1𝜃2) = log𝛼 𝜃1 + log𝛼 𝜃2  

 log𝛼 (
𝜃1

𝜃2
) = log𝛼 𝜃1 − log𝛼 𝜃2  

 log𝛼 𝜃
𝜅 = 𝜅 log𝛼 𝜃 

Παρατόρηςη :Επειδό για κϊθε θ> 0 ιςχύει 

 𝜃
𝜈

= 𝜃
1

𝜈
 ,τότε ιςχύει log𝛼  𝜃

𝜈
= log𝛼 𝜃

1

𝜈 =
1

𝜈
log𝛼 𝜃 . 

Σχόλιο :1)lim𝑛→∞  1 +
1

𝑛
 
𝑛

= 𝑒 .2)Οι 

λογϊριθμοι με βϊςη το e λϋγονται φυςικού ό 

νεπϋριοι λογϊριθμοι και ςυμβολύζονται  ln 

,δηλαδό 𝑒𝜒 = 𝜃 ⇔ 𝜒 = ln𝜃 

Πρόταςη (αλλαγό βϊςησ) :Αν α ,β> 𝜊 με α 

,β≠ 1 τότε για κϊθε θ> 0 𝜄𝜎𝜒ύ𝜀𝜄 

log𝛽 𝜃 =
log 𝛼 𝜃

log 𝛼 𝛽
 

Σημεύωςη log𝛽 𝜃 =
ln 𝜃

ln 𝛽
 

Λογαριθμικό ςυνϊρτηςη 

Οριςμόσ :Έςτω α≠ 1 , 𝛼 > 0 .Τότε η 

ςυνϊρτηςη f:(0 ,+∞) → ℝ με f(χ)=log𝛼 𝜒 

καλεύται λογαριθμικό ςυνϊρτηςη με βϊςη α  

Παρατόρηςη :Οι γραφικϋσ παραςτϊςεισ 

των ςυναρτόςεων ψ=log𝛼 𝜒 και ψ=𝛼𝜒  εύναι 

ςυμμετρικϋσ ωσ προσ την ευθεύα με εξύςωςη 

ψ =χ 

f(χ)= log𝛼 𝜒 ,για α> 1 

 Έχει πεδύο οριςμού το (0 ,+∞) 

 Έχει ςύνολο τιμών το ℝ 

 Εύναι γνηςύωσ αύξουςα 

 Η 𝐺𝑓  τϋμνει τον χ’χ ςτο Α(1 ,0) και 

ϋχει αςύμπτωτο τον ημιϊξονα οψ’ 

f(χ)=log𝛼 𝜒 ,0< 𝛼 < 1 

 Έχει πεδύο οριςμού το (0 ,+∞) 

 Έχει ςύνολο τιμών το ℝ 

 Εύναι γνηςύωσ φθύνουςα 

 Η 𝐺𝑓  τϋμνει τον χ’χ ςτο Α(1 ,0) και 

ϋχει αςύμπτωτο τον ημιϊξονα οψ 

 


