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ΠΟΛΥΩΝΥΜΑ 

 Οριςμόσ :Καλούμε πολυώνυμο του 

χ κάθε παράςταςη τησ μορφήσ 

P(χ)=𝛼𝜈 𝜒𝜈 + 𝛼𝜈−1𝜒𝜈 −1 + ⋯ +

𝛼1𝜒 + 𝛼0 ,ν∈ ℕ και 

𝛼0, 𝛼1 , … , 𝛼𝜈−1, 𝛼𝜈 ∈ ℝ . 

 Σταθερό μη μηδενικό πολυώνυμο : 

P(χ)=c ,c≠ 0 . 

 Μηδενικό πολυώνυμο : P(χ)=0 . 

 Ιςότητα πολυωνύμων :Έςτω 

P(χ)= 𝛼𝜇 𝜒𝜇 + 𝛼𝜇−1𝜒𝜇 −1 + ⋯ +

𝛼1𝜒 + 𝛼0 και Q(χ)= 𝛽𝜈 𝜒𝜈 +

𝛽𝜈 −1𝜒𝜈 −1 + ⋯ + 𝛽1𝜒 + 𝛽0 

πολυώνυμα με μ≥ 𝜈 ,τότε P(χ)= 

Q(χ)⇔ 𝛼0 = 𝛽0 , 𝛼1 = 𝛽1  

,…, 𝛼𝜈 = 𝛽𝜈  ,𝛼𝜈+1 = 𝛼𝜈+2 = ⋯ =

𝛼𝜇 = 0 

 Βαθμόσ πολυωνύμου :Έςτω 

P(χ)=𝛼𝜈 𝜒𝜈 + 𝛼𝜈−1𝜒𝜈 −1 + ⋯ +

𝛼1𝜒 + 𝛼0 ,με 𝛼𝜈 ≠ 0 .Καλούμε 

βαθμό του P και ςυμβολίζουμε με 

βαθμ P(χ) ή deg P(χ) τον φυςικό 

αριθμό ν .*κάθε ςταθερό μη 

μηδενικό πολυώνυμο έχει βαθμό 0 

,ενώ για το μηδενικό πολυώνυμο 

δεν ορίζεται βαθμόσ+ . 

 Θεώρημα : Έςτω P(χ) , Q(χ) μη 

μηδενικά πολυώνυμα . 

 deg(P(χ) + Q(χ))≤ max⁡{ deg P(χ) , 

deg Q(χ)+ 

 deg(P(χ) ∙ Q(χ))= deg P(χ) + deg 

Q(χ) 

 Έςτω P(χ)= 𝛼𝜈 𝜒𝜈 + 𝛼𝜈−1𝜒𝜈 −1 +

⋯ + 𝛼1𝜒 + 𝛼0 και μ∈ ℝ .Τότε ο 

αριθμόσ P(μ)= 𝛼𝜈 𝜇𝜈 + 𝛼𝜈 −1𝜇𝜈 −1 +

⋯ + 𝛼1𝜇 + 𝛼0 λέγεται αριθμητική 

τιμή του πολυωνύμου για χ=μ 

 Αν P(μ)=0 ,τότε το μ λέγεται ρίζα 

του πολυωνύμου P(χ) . 

 Ταυτότητα διαίρεςησ :Έςτω P(χ) , 

Q(χ) πολυώνυμα με Q(χ)≠ 0 .Τότε 

υπάρχουν μοναδικά πολυώνυμα 

π(χ) ,υ(χ) ,τέτοια ώςτε P(χ) =π(χ)⋅ 

Q(χ)+𝜐(𝜒) με υ(χ)=0 ή0≤ 

degυ(χ)< deg Q(χ) . 

 Αν υ(χ)=0⟹ P(χ) =π(χ) Q(χ) ,τότε 

η διαίρεςη λέγεται τέλεια και λέμε 

ότι το Q(χ) διαιρεί το P(χ) ή το Q(χ) 

είναι παράγοντασ του  P(χ) και 

ςυμβολίζουμε Q(χ)| P(χ). 

 Το υπόλοιπο τησ διαίρεςησ ενόσ 

πολυωνύμου P(χ) με το (χ−𝜌) 

είναι ίςο με P(ρ) ,δηλαδή P(χ) 

=π(χ) (χ−𝜌) + P(ρ)  

 Θεώρημα :Ένα πολυώνυμο P(χ) 

έχει παράγοντα το (χ−𝜌) ,αν και 

μόνο αν το ρ είναι ρίζα του 

P(χ)(δηλαδή P(ρ)=0) . 

 Σχήμα Horner : P(χ) : (χ−𝜌) 

,όπου P(χ)=𝛼𝜈 𝜒𝜈 + 𝛼𝜈−1𝜒𝜈 −1 +

⋯ + 𝛼1𝜒 + 𝛼0 

 Στην πρώτη γραμμή γράφουμε 

τουσ ςυντελεςτέσ του P(χ) 

,𝛼𝜈 , 𝛼𝜈−1 , … , 𝛼0 ,και ςτην πρώτη 

θέςη τησ τρίτησ γραμμήσ 

γράφουμε το 𝛼𝜈  

 Κάθε ςτοιχείο τησ δεύτερησ 

γραμμήσ προκύπτει με 

πολλαπλαςιαςμό του αμέςωσ 

προηγούμενου ςτοιχείου τησ 

τρίτησ γραμμήσ επί ρ 

 Κάθε άλλο ςτοιχείο τησ τρίτησ 

γραμμήσ είναι το άθροιςμα των 

αντίςτοιχων ςτοιχείων τησ 

πρώτησ και δεύτερησ γραμμήσ 

 Το τελευταίο ςτοιχείο τησ 

τρίτησ γραμμήσ είναι το 

υπόλοιπο τησ διαίρεςησ .Τα 

άλλα ςτοιχεία τησ τρίτησ 

γραμμήσ είναι οι ςυντελεςτέσ 

του πηλίκου τησ διαίρεςησ .  

 Θεώρημα(Ακέραιων ριζών) :Έςτω 

η πολυωνυμική εξίςωςη 

𝛼𝜈 𝜒𝜈 + 𝛼𝜈−1𝜒𝜈 −1 + ⋯ + 𝛼1𝜒 +

𝛼0 = 0 με 𝛼0 , 𝛼1, … , 𝛼𝜈 −1, 𝛼𝜈 ∈ ℤ 

.Άν ο ακέραιοσ ρ≠ 0 είναι ρίζα τησ 

εξίςωςησ ,τότε ο ρ είναι διαιρέτησ 

του ςταθερού όρου 𝛼0  

𝛼𝜈  𝛼𝜈−1  𝛼𝜈−2 … ρ 

 𝛼𝜈  ρ (𝛼𝜈−1 + 𝛼𝜈 𝜌)𝜌 … 

𝛼𝜈  (𝛼𝜈−1 +

𝛼𝜈 𝜌)  

𝛼𝜈 −2 + (𝛼𝜈−1

+ 𝛼𝜈 𝜌)𝜌 

… 


