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Ιδιότητεσ πραγματικών 

Πρόςθεςη 

 Αντιμεταθετική α+𝛽 = 𝛽 + 𝛼 

 Προςεταιριςτική α+ 𝛽 + 𝛾 =

 𝛼 + 𝛽 + 𝛾 

 Ουδέτερο ςτοιχείο α+0 = 0 + 𝛼 = 𝛼 

 Αντίθετο ςτοιχείο α+ −𝛼 =  −𝛼 +

𝛼 = 0 

Πολλαπλαςιαςμόσ 

 Αντιμεταθετική α∙ 𝛽 = 𝛽 ∙ 𝛼 

 Προςεταιριςτική α∙  𝛽 ∙ 𝛾 = (𝛼 ∙ 𝛽) ∙ 𝛾 

 Ουδέτερο ςτοιχείο α∙ 1 = 1 ∙ 𝛼 = 𝛼 

 Αντίςτροφο ςτοιχείο α∙
1

𝛼
=

1

𝛼
∙ 𝛼 =

1 α≠ 0) 

 

 α−𝛽 = 𝛼 + (−𝛽) 

 α:β=
𝛼

𝛽
= 𝛼 ∙

1

𝛽
  β≠ 0) 

 Αν  
𝛼 = 𝛽 
𝜅𝛼𝜄
𝛾 = 𝛿

  τότε   
𝛼 + 𝛾 = 𝛽 + 𝛿

𝜅𝛼𝜄
𝛼𝛾 = 𝛽𝛿

  

 Αν α=β τότε  
𝛼 + 𝛾 = 𝛽 + 𝛾

𝜅𝛼𝜄
𝛼𝛾 = 𝛽𝛾

  

 Αν α+𝛾 = 𝛽 + 𝛾 τότε α=β 

 Αν αγ=βγ και γ≠ 0 τότε α=β 

 α∙0=0 

 α∙ 𝛽 = 0 ⟺α=0 ή β=0 

 α∙ 𝛽 ≠ 0 ⟺ 𝛼 ≠ 0 𝜅𝛼𝜄 𝛽 ≠ 0 

 (−1) ∙ 𝛼 = −𝛼 

 (−𝛼) ∙ 𝛽 = −𝛼𝛽 

 (−𝛼) ∙  −𝛽 = 𝛼𝛽 

 − 𝛼 + 𝛽 = −𝛼 − 𝛽  
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=
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=

𝛼𝛿±𝛽𝛾

𝛽𝛿
  

 
𝛼

𝛽
∙
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∙
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Δυνάμεισ 

 Έςτω α∈ ℝ  και 𝑛∈ ℕ ,𝑛≥ 2 .Τότε 

𝛼𝑛 = 𝛼 ∙ 𝛼 ∙ … ∙ 𝛼(𝑛 φορέσ  .Για 𝑛=1 

⟹𝛼1 = 𝛼 και για 𝑛=0⟹𝛼0 = 1 

 𝛼𝑛𝑎𝑚=𝛼𝑛+𝑚   

 
𝑎𝑛

𝑎𝑚
=𝑎𝑛−𝑚 α≠ 0) 

 (𝑎𝑛)𝑚=𝑎𝑛𝑚  

 (𝛼𝛽)𝑛=𝛼𝑛𝛽𝑛  

  
𝛼

𝛽
 
𝑛

=
𝛼𝑛

𝛽𝑛
  β≠ 0) 

 𝛼−𝑛 =
1

𝑎𝑛
  α≠ 0) 

 (
𝛼

𝛽
)−𝑛=(

𝛽

𝛼
)𝑛   α ,β≠ 0) 

 α=β⇒𝛼𝑛 = 𝛽𝑛  το αντίςτροφο δεν 

ιςχύει  

Ταυτότητεσ 

  α +β 2=α2+2αβ+β2 

 (𝛼 − 𝛽)2=𝛼2 −2αβ+𝛽2 

 (𝛼 + 𝛽)3= 𝛼3 +3𝛼2β+3α𝛽2 + 𝑏3  

 (𝛼 − 𝛽)3=𝛼3 −3𝛼2β+3α𝛽2 − 𝑏3  

 (𝛼 + 𝛽 + 𝛾)2=𝛼2 + 𝛽2 +

𝛾2 +2αβ+2αγ+2βγ 

  χ+α  χ+β =𝜒2 + α+β χ+αβ 

 𝛼𝜈 − 𝛽𝜈 =  𝑎 − 𝛽 (𝛼𝜈−1 +

𝛼𝜈−2𝛽 + ⋯+ 𝛼𝛽𝜈−2 + 𝛽𝜈−1)  

 

Παραγοντοποίηςη 

 𝛼2 − 𝛽2= α−β  α+β  

 𝛼2 ± 2αβ+𝛽2=(𝛼 ± 𝛽)2  

 𝛼3 + 𝛽3= α+β  𝛼2 −αβ+𝛽2) 

 𝛼3 − 𝛽3= α−β  𝛼2 +αβ+𝛽2) 

Επίλυςη τησ εξίςωςησ αχ+𝜷 = 𝟎 ,α β∈ ℝ  

 αχ+𝛽 = 0  1 ,α β∈ ℝ  

1. Αν α≠ 0 ,τότε η  1  έχει μοναδική λύςη 

την χ=
−𝛽

𝛼
  

2. Αν α=0 ,τότε η  1  γίνεται 0χ=−𝛽 (2) 

 Αν β=0 ,τότε η  2  γίνεται 0χ=0 η 

οποία είναι αόριςτη ,δηλαδή έχει 

άπειρεσ λύςεισ ,άρα και η 

ιςοδύναμή τησ  1  . 

 Αν β≠ 0 , τότε η  2  γίνεται 

0χ=−𝛽 β≠ 0) η οποία είναι 

αδύνατη , άρα και η ιςοδύναμή τησ 

(1). 

Διάταξη 

 α> 𝛽 ⟺ 𝛼 − 𝛽 > 0 

 α> 𝛽 ή α=β, τότε α≥β 

 αν  
𝛼 > 0
𝜅𝛼𝜄
𝛽 > 0

  τότε α+𝛽 > 0 
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 αν  
𝛼 < 0
𝜅𝛼𝜄
𝛽 < 0

   τότε α+𝛽 < 0 

 αν α, β ομόςημοι τότε  

𝛼𝛽 > 0
𝜅𝛼𝜄

𝛼

𝛽
> 0

  

 αν α, β ετερόςημοι τότε  

𝛼𝛽 < 0
𝜅𝛼𝜄

𝛼

𝛽
< 0

  

 για κάθε α∈ ℝ ιςχύει 𝛼2 ≥ 0 

 αν  
𝛼 > 𝛽
𝜅𝛼𝜄
𝛽 > 𝛾

  τότε α> 𝛾 

 α> 𝛽 ⟺ 𝛼 + 𝛾 > 𝛽 + 𝛾 

 αν γ> 0 τότε α> 𝛽 ⟺αγ> 𝛽𝛾 

 αν γ< 0 τότε α> 𝛽 ⟺ 𝛼𝛾 < 𝛽𝛾 

 αν  
𝛼 > 𝛽
𝜅𝛼𝜄
𝛾 > 𝛿

  τότε α+𝛾 > 𝛽 + 𝛿 

 αν α, β, γ, δ> 0 και  
𝛼 > 𝛽
𝜅𝛼𝜄
𝛾 > 𝛿

  τότε αγ> 𝛽𝛿 

 αν α, β> 0 και ν∈ ℕ, ν≠ 0 τότε 

 
𝛼 = 𝛽 ⟺ 𝛼𝜈 = 𝛽𝜈

𝛼 > 𝛽 ⟺ 𝛼𝜈 > 𝛽𝜈
  

 

 

Απόλυτη τιμή 

 Έςτω α∈ ℝ  τότε  

|α|= 
𝛼 ,𝛼𝜈 𝛼 ≥ 0
−𝛼 , 𝛼𝜈 𝛼 < 0

  

 |α|≥ 0 ,∀𝛼 ∈ ℝ 

 ∀ α ,β∈ ℝ : |α|+|β|=0⇔α=β=0 

 |α|≥ 𝛼 και |α|≥ −𝛼 ,∀𝛼 ∈ ℝ 

 |𝑎|2 = 𝑎2 ,∀𝑎 ∈ ℝ 

 |α|=|β|⇔α=β ή α=‒𝛽 

 |αβ|=|α||β| ,∀𝛼 ,𝛽 ∈ ℝ 

 |
𝛼

𝛽
|=

|𝛼|

|𝛽|
 ,∀𝛼 , 𝛽 ∈ ℝ με β≠ 0 

 |α+β|≤ |α|+|β| ,∀𝛼 , 𝛽 ∈ ℝ 

 | |α|−|β| |≤|α+β|  ,∀𝛼 , 𝛽 ∈ ℝ 

 |χ|< 𝛼 ⇔ −𝛼 < 𝜒 < 𝛼 ,για α> 0 

 |χ|≤α ⇔−𝛼 ≤ 𝜒 ≤ 𝛼 ,για α> 0 

 |χ|> 𝛼 ⇔ 𝜒 > 𝛼 ή 𝜒 < −𝛼 ,για 

α> 0 

 |χ|≥ 𝛼 ⇔ 𝜒 ≥ 𝛼 ή 𝜒 ≤ −𝛼 ,για 

α> 0 

 

 

 

 

 

 

Ρίζεσ 

Τετραγωνικέσ ρίζεσ 

 Έςτω α∈ ℝ ,α≥ 0 .Καλούμε 

τετραγωνική ρίζα του α και 

ςυμβολίζουμε  𝛼 την μη αρνητική λύςη 

τησ εξίςωςησ 𝜒2=α,δηλ.χ= 𝛼. 

  𝛼 𝛽 =  𝛼𝛽 , α,β≥ 0) 

 
 𝛼

 𝛽
= 

𝛼

𝛽
  α≥ 0, 𝛽 > 0) 

  𝛼2=|α|,α∈ ℝ 

  𝛼2=( 𝛼)2 = 𝛼 , α≥ 0) 

  𝛼 =  𝛽 ⇔ 𝛼 = 𝛽, (𝛼, 𝛽 ≥ 0) 

  𝛼 >  𝛽 ⇔ 𝛼 > 𝛽 , (𝛼, 𝛽 ≥ 0) 

 α 𝛽 =  𝛼2𝛽 ,α,β≥ 0 

Προςοχή: 𝛼 +  𝛽 ≠  𝛼 + 𝛽 και  𝛼 −  𝛽 ≠

 𝛼 − 𝛽 

Νιοςτέσ ρίζεσ πραγματικών αριθμών 

 Έςτω α≥ 0 και ν∈ ℕ.Καλούμε ν-οςτή 

ρίζα του α και ςυμβολίζουμε  𝛼
𝜈  ,την μη 

αρνητική λύςη τησ εξίςωςησ 𝜒𝜈 = 𝛼 

δηλαδη χ= 𝛼
𝜈 . 

  𝛼𝜈
𝜈

=( 𝛼)𝜈 𝜈
=α ,για α≥ 0 

  𝛼
𝜈

 𝛽
𝜈 =  𝛼𝛽 𝜈 , α,β≥ 0) 

 
 𝛼
𝜈

 𝛽
𝜈 = 

𝛼

𝛽

𝜈
  , α≥ 0 𝜅𝛼𝜄 𝛽 > 0) 

   𝛼
𝜇𝜈

=  𝛼
𝜈𝜇

  , α≥ 0)  

  𝛼𝜇𝜅
𝜈𝜅

 = 𝛼𝜇
𝜈

 , α≥ 0)     

 α 𝛽
𝜈 = 𝛼𝜈𝛽

𝜈  , α ,β≥ 0) 

   𝛼𝜇
𝜈

 =( 𝛼)𝜈 𝜇
=𝛼

𝜇

𝜈 α≥ 0) 

  𝛼
𝜈 =𝛼1 𝜈  α≥ 0) 

 

 

 

 

 

 

 


