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ΣΡΙΓΩΝΟΜΕΣΡΙΑ 
 ημ(2κπ+𝜒) = 𝜂𝜇𝜒 

 ςυν(2κπ+𝜒) = 𝜎𝜐𝜈𝜒        (κ∈ ℤ) 

 εφ(2κπ+𝜒) = 𝜀𝜑𝜒 

 ςφ(2κπ+𝜒) = 𝜎𝜑𝜒 

Σριγωνομετρικέσ ταυτότητεσ 

 𝜂𝜇2𝜒 + 𝜎𝜐𝜈2𝜒 = 1  

 εφχ=
𝜂𝜇𝜒

𝜎𝜐𝜈𝜒
 

 ςφχ=
𝜎𝜐𝜈𝜒

𝜂𝜇𝜒
 

 𝜎𝜐𝜈2𝜒 =
1

1+𝜀𝜑 2𝜒
  

 𝜂𝜇2𝜒 =
𝜀𝜑 2𝜒

1+𝜀𝜑 2𝜒
  

Ιδιότητεσ 

 |ημχ|≤ 1  (−1 ≤ 𝜂𝜇𝜒 ≤ 1)  

 |ςυνχ|≤ 1  (−1 ≤ 𝜎𝜐𝜈𝜒 ≤ 1)  

 |ημχ|≤ |𝜒|   

Πρόςημο τριγωνομετρικών αριθμών 

1ο τεταρτημόριο χ∈ (0,
𝜋

2
) 

 ημχ> 0 

 ςυνχ> 0 

 εφχ> 0 

 ςφχ> 0 

2ο τεταρτημόριο  χ∈ (
𝜋

2
, 𝜋) 

 ημχ> 0 

 ςυνχ< 0 

 εφχ< 0 

 ςφχ< 0 

3ο τεταρτημόριο  χ∈ (𝜋,
3𝜋

2
) 

 ημχ< 0 

 ςυνχ< 0 

 εφχ> 0 

 ςφχ> 0 

4ο τεταρτημόριο  χ∈ (
3𝜋

2
, 2𝜋) 

 ημχ< 0 

 ςυνχ> 0 

 εφχ< 0 

 ςφχ< 0 

 

 

 

 

 

Σριγωνομετρικοί αριθμοί βαςικών γωνιών 

 

χ 𝜋

6
 

𝜋

4
 

𝜋

3
 

ημχ 1

2
  2

2
 

 3

2
 

ςυνχ  3

2
 

 2

2
 

1

2
 

εφχ  3

3
 

1  3 

ςφχ  3 1  3

3
 

χ 0 𝜋

2
 π 3𝜋

2
 

2π 

ςυνχ 1 0 −1 0 1 

ημχ 0 1 0 −1 0 

εφχ 0 − 0 − 0 

ςφχ − 0 − 0 − 

 

Αναγωγή ςτο 1ο τεταρτημόριο 

Αντίθετεσ γωνίεσ 

 ημ(−𝜒) = −𝜂𝜇𝜒 

 ςυν(−𝜒) = 𝜎𝜐𝜈𝜒 

 εφ(−𝜒) = −𝜀𝜑𝜒 

 ςφ(−𝜒) = −𝜎𝜑𝜒 

Παραπληρωματικέσ γωνίεσ 

 ημ(π−𝜒) = 𝜂𝜇𝜒 

 ςυν(π−𝜒) = −𝜎𝜐𝜈𝜒 

 εφ(π−𝜒) = −𝜀𝜑𝜒 

 ςφ(π−𝜒) = −𝜎𝜑𝜒 

Γωνίεσ που διαφέρουν κατά π 

 ημ(π+𝜒) = −𝜂𝜇𝜒 

 ςυν(π+𝜒) = −𝜎𝜐𝜈𝜒 

 εφ(π+𝜒) = 𝜀𝜑𝜒 

 ςφ(π+𝜒) = 𝜎𝜑𝜒 
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΢υμπληρωματικέσ γωνίεσ 

 ημ(
𝜋

2
− 𝜒)=ςυνχ 

 ςυν(
𝜋

2
− 𝜒)=ημχ 

 εφ(
𝜋

2
− 𝜒)=ςφχ 

 ςφ(
𝜋

2
− 𝜒)=εφχ 

 

Σριγωνομετρικέσ εξιςώςεισ 

 ημχ=ημθ⇔ 
   𝜒 = 2𝜅𝜋 + 𝜃 ή            
𝜒 = 2𝜅𝜋 + (𝜋 − 𝜃)

  

 ςυνχ=ςυνθ⇔ 
𝜒 = 2𝜅𝜋 + 𝜃
𝜒 = 2𝜅𝜋 − 𝜃

  ή                (κ∈ ℤ) 

 εφχ=εφθ⇔χ=κπ+𝜃 

 ςφχ=ςφθ⇔χ=κπ+𝜃 

 

Σριγωνομετρικοί αριθμοί αθροίςματοσ-

διαφοράσ γωνιών 

 ςυν(α+β)=ςυναςυνβ−ημαημβ 

 ςυν(α−β)=ςυναςυνβ+ημαημβ 

 ημ(α+β)=ημαςυνβ+ημβςυνα 

 ημ(α−β)=ημαςυνβ−ημβςυνα 

 εφ(α+β)=
𝜀𝜑𝛼 +𝜀𝜑𝛽

1−𝜀𝜑𝛼𝜀𝜑𝛽
 

 εφ(α−β)=
𝜀𝜑𝛼 −𝜀𝜑𝛽

1+𝜀𝜑𝛼𝜀𝜑𝛽
 

 ςφ(α+β)=
𝜎𝜑𝛼𝜎𝜑𝛽 −1

𝜎𝜑𝛽 +𝜎𝜑𝛼
 

 ςφ(α−β)=
𝜎𝜑𝛼𝜎𝜑𝛽 +1

𝜎𝜑𝛽 −𝜎𝜑𝛼
 

Σριγωνομετρικοί αριθμοί τησ γωνίασ 2 α 

 ημ2α=2ημαςυνα 

 ςυν2α=𝜎𝜐𝜈2𝛼 − 𝜂𝜇2𝛼=2𝜎𝜐𝜈2𝛼 −

1=1−2𝜂𝜇2𝛼 

 εφ2α=
2𝜀𝜑𝛼

1−𝜀𝜑 2𝛼
   ,ςφ2α=

𝜎𝜑 2𝛼−1

2𝜎𝜑𝛼
 

Ειδικοί τύποι 

 ημα=2ημ
𝛼

2
𝜎𝜐𝜈

𝛼

2
 

 ςυνα=𝜎𝜐𝜈2 𝛼

2
− 𝜂𝜇2 𝛼

2
 

 εφα=
2𝜀𝜑

𝛼

2

1−𝜀𝜑 2𝛼

2

 

 ςφα=
𝜎𝜑 2𝛼

2
−1

2𝜎𝜑
𝛼

2

 

 𝜂𝜇2𝛼 =
1−𝜎𝜐𝜈 2𝛼

2
  

 𝜎𝜐𝜈2𝛼 =
1+𝜎𝜐𝜈 2𝛼

2
  

 𝜀𝜑2𝛼 =
1−𝜎𝜐𝜈 2𝛼

1+𝜎𝜐𝜈 2𝛼
  

Νόμοσ ημιτόνων 

΢ε κάθε τρίγωνο ΑΒΓ ιςχύει :
𝛼

𝜂𝜇𝛢
=

𝛽

𝜂𝜇𝛣
=

𝛾

𝜂𝜇𝛤
=

2𝑅 ,όπου 𝑅 η ακτίνα του περιγεγραμμένου 

κύκλου του τριγώνου . 

Νόμοσ των ςυνημιτόνων 

΢ε κάθε τρίγωνο ΑΒΓ ιςχύει : 

 𝛼2 = 𝛽2 + 𝛾2 − 2𝛽𝛾𝜎𝜐𝜈𝛢   

 𝛽2 = 𝛼2 + 𝛾2 − 2𝛼𝛾𝜎𝜐𝜈𝛣    

 𝛾2 = 𝛼2 + 𝛽2 − 2𝛼𝛽𝜎𝜐𝜈𝛢  

 

 

 


